PROVE DI VERIFICA

PROVA DIVERITICA Limiti di successioni

Fila A COgNOME ... NOME ..o,
Tempo: 2 ore ClaSSE ..., Data .....cccooooiiiiii

Problema

ay = 3
Considera la successione cosi definita ricorsivamente: { 92 = 2

dpy1 = dpy — ?an—l

a. Dimostra per induzione che € una progressione geometrica. Determina il termine generale.
b. Calcola lim a,.
n—-+o00

c. Esprimi in funzione di # il termine generale della successione s, definita da s, = a; + az + ... + a, e calcola
sse lim s,.

n——+00
d. Stabilisci se la successione b, = log% a, € una progressione aritmetica o geometrica, individuane il primo

2

. . . . b
termine e la ragione, poi calcola lim —*, essendo o, = by + by + ... + by,.
n—+00 On
. . . . .. a an-1
e. Dopo avere determinato il termine generale ¢, della successione definita da ¢, = 1 1

n, stabilisci
dp—1 (2

se € una progressione aritmetica o geometrica, individuane il primo termine e la ragione, poi calcola lim c¢,.
n—+oo

Quesiti
[EN sia AoB,Co un triangolo equilatero.
1
Costruiamo il triangolo A1 B, C; i cui vertici sono tali che AgCy = BpA1 = CyB; = §AOBO.

a. Dimostra che il triangolo A1B;C; € anch’esso equilatero
che B1Cq L ApBy.

b. Ripetendo sul triangolo A;B;C la stessa costruzione effettua-

ta su ApBoCy, si ottiene un nuovo triangolo A2B,C,. Su questo B,
puo essere nuovamente ripetuta la costruzione ottenendo un

nuovo triangolo A3B3;Cj3 e cosi via. A, 2
Sia ao, ai, ..., a, la successione delle aree dei triangoli AyByCo, !

A1B1Cy, ..., AyB,C,. Dimostra che € una progressione geometri-
ca e determina il suo termine generale supponendo che il lato B,

ApBp misuri 6. o 1 0
nl+(n—1)!

[ n+1)!

EN Dimostra che la successione, cosi definita ricorsivamente: {
suo limite per n — +ooc.

]
A

[PA cCalcola il limite lim

n—-+o00

sin Zn].
a =1 € convergente e calcola il
apy1 = V1+2a,’ 8

n
IPW studia la successione a,, = ( X2 —2x — x) e calcolane il limite per n — +oo nei casi in cui non e irregolare.

n
FkDimostra per induzione che k; % = % + 3—22 + 33—3 +..+ % = % - % e deduci la somma della serie
Z 3
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PROVA DIVERIFICA Limiti di successioni

FilaB COgNOME ... NOME ..o
Tempo: 2 ore ClASSE ..., Data ..o

Problema

a) = 4
Considera la successione cosi definita ricorsivamente { ay = 2 .
Apy1 = 201 — dy — 6

a. Dimostra per induzione che € una progressione aritmetica. Determina il termine generale.
2

. a
b. Calcola lim —, essendo s, = a; + dp + ... + ay.
n—-+o00 Sn

c. Stabilisci se la successione b, = 2% ¢ una progressione aritmetica o geometrica, individuane il primo termi-
ne e la ragione, poi calcola lim b,,.
n

—+00
d. Esprimi in funzione di n il termine generale della successione o, definita da o, = by + b2 + ... + b,, e calcola
ose lim o,.
n—-+00
bn—l bn s e
——— — ——n, stabilisci
bn bn—l
se € una progressione aritmetica o geometrica, individuane il primo termine e la ragione, poi calcola lim c,,.
n—+o00

e. Dopo avere determinato il termine generale ¢, della successione definita da ¢, =

Quesiti

BN sia AgByCo un triangolo equilatero.

1
Costruiamo il triangolo A; B, C; i cui vertici sono tali che AgC; =2 BpA; = CoB; = ZAOBO.

a. Dimostra che il triangolo A;B;C; € anch’esso equilatero e de-
termina la lunghezza del suo lato.

b. Ripetendo sul triangolo A;B;C; la stessa costruzione effettua-
ta su ApBoCy si ottiene un nuovo triangolo A;B>C,. Su questo
puo essere nuovamente ripetuta la costruzione ottenendo un
nuovo triangolo A3B3C3 e cosi via.

Sia ag ay, ..., a, la successione delle aree dei triangoli AyBoCo,
A1B:Cy, ..., AyB,C,. Dimostra che ¢ una progressione geometri-
ca e determina il suo termine generale supponendo che il lato
ApBo misuri 8.

. (n—1)1(n-1)
[PX calcola il limite Jim {(nJrl)!fZ(nfl)! cos n|.

El Dimostra che la successione, cosi definita ricorsivamente {

a =1 e convergente e calcola il suo li-
. v
mite per n — +o0.

An1 = V6 +ay

[ZW studia la successione a,, = (x — VX2 — 4) " e calcolane il limite per n — -+oc nei casi in cui non ¢ irregolare.

nk 1 2 3 2
FkDimostra per induzione che gl K=yt tor et % =2- % e deduci la somma della serie
S—
=1 2
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